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Emlékezteto

Bertrand-modell: arverseny

* Modellfeltételek
 Stratégiai valtozo: ar
e Szimultan dontés
* Egy id6szakbol indulunk Ki

» Az alapmodell tovabbi parameterei:
» Azonos koltség
* Nincs kapacitaskorlat
- Homogeén termeék (valamint informalt fogyasztok rugalmas kereslettel)
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IDifferenciéIt termekes (térbeli) Bertrand-oligopc’)liuml

* A kulonbozo oligopolium-modellek jellemzoi kozul erre teljesul:
« dontési valtozo: ar vagy mennyiség
« a dontések sorrendje: szimultan vagy szekvencialis
« termék jellege: homogén vagy differencialt termék

 a jaték hossza (periodicitasa): egy idoszakos (statikus) vagy tobb id6szakos
(dinamikus)

 a vallalatok szama: duopoélium vagy n-szereplos oligopolium

» mit feltételeznek az egyes vallalatok a versenytarsak stratégiajarol = kulonbozd
kimenetek

 Ha nem homogeének a termekek, nem teljesul a Bertrand-alapmodell egyik
feltétele, és jelentésen eltéro kimenetet kapunk
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HelyettesithetOoseg es verseny

Homogén termékek:
 tokeletes helyettesités

* rezidualis keresleti gorbe
vizszintes

 ha a vallalat arat emel, az
osszes vevijet elveszti
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Differencialt termékek:
 tokeletlen helyettesitées

 rezidualis keresleti gorbe
negativ meredeksegl

* ha sajat arat a versenytars ara
folé emeli, nem veszti el az
0sszes vevojet
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I Differencialt termeékek

« Termékek differencialtak, ha a fogyasztok valamely tulajdonsag alapjan
masnak itelik a vallalat termékét (terméekvaltozatat) az iparag tobbi
vallalatanak termékeihez (mas terméekvaltozatokhoz) kepest.

* Nem feltéetlen a valos, fizikai jellemz6k szamitanak, hanem a fogyasztok
szubjektiv megitélése!

A preferenciak az egyes termékekre vonatkoznak.

» A preferenciak a termekek egyes jellemzéire, barmilyen tulajdonsagara
vonatkozhatnak (termekjellemz6k tere — karakterisztikai modell).

* Vertikalis (mindseg szerinti), illetve horizontalis differencialtsag (szin,
elhelyezkedés, cukortartalom stb.)
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I Differencialt termekes Bertrand-duopolium |. I

* Egységnyi hosszusagu egyenes varos modell: a vallalatok elhelyezkedese
rogzitett — kulonboz0 arakat allapithatnak meg
» Az egyenletesen elhelyezkedo fogyasztoknak kozombos, hol vasarolnak, de
szeretnének minel kevesebbet kolteni 0sszesen, amikor egyszerre egy termeket
megvesznek (koltseégként kezeljuk a preferalt valtozattol valo eltéreést)
* Fogyaszto koltsége: p+t, ahol t a kozlekedési koltseg (egysegnyi
tavolsagra, oda-vissza uttal szamolva)
« Az x-ben elhelyezked0 fogyasztonak, ha
 az 1. boltban vasarol, koltsége: p, + t*x

* a 2. boltban vasarol, kgltsége: p, + t*(1—x)
1
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Differencialt termékes Bertrand-duopolium |1.

* Feltételezzuk, hogy a fogyasztok rezervacios ara eleg magas ahhoz, hogy a két bolt
minden fogyasztot kiszolgaljon.
* Ha p,+t*x = p,+t*(1-x) = a fogyasztonak k6z6mbdss, hol vasarol

* ebbdl x-et kifejezve: x,(p1,p,) = (p,—p,+1)/2t = (p,—p,)/2t+0,5 Ha p,=p,, x,=0,5
« Ha a fogyasztok szama N, ezek x, hanyada vesz 1.vallalattdl, Ha p1<p,, x,>0,5
igy a vallalat terméke iranti kereslet: Ha pi>P2, X<0.5

* DY(P1,Pp2)=N*X=N*((po—p, +1)/21)
« Az 1. vallalat profitja:
* T=(P1—C1)*N*X = (P1—C1)*N*(p—p,+1)/2t
» om,/op, = N*(p,—2p,+c,+1)/2t = 0
« EbbGI az 1. vallalat legjobbvalasz-fuggvenye: p,(p,) = (p,+c,+t)/2
* Hasonldan a 2. vallalat legjobbvalasz-fuggvenye: p,(p,) = (p;+C,+1)/2
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I Differencialt termékes Bertrand-duopolium |ll. I

* P1(P2) = (PotCy+t)/2 es py(Py) = (Py+C,+1)/2 alapjan
* p=((p,tc,+t)/2+C,+1)/2 — p=(p,/2+C,[2+t/12+C+1)/2 — p,=p,/4+C lA+t/4A+C [2+1/2 —
(%4)*p=(%4)*t+c,/4+C /2
* p*,=t+(2c,+C,)/3
* p,=((t+(2c,+c,)/3)+C,+1)/2 — p,=(3t+2c,+C,+3C,+3t)/6 — p,=(6t+2C,+4cC,)/6
* p*,=t+(c,+2¢C,)/3
* Az optimalis arak mindkét vallalat hatarkoltségetol és a kozlekedési
koltsegtol fuggnek
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Legjobbvalasz-fliggvények és egyensuly azonos I

koltsegekkel
t P1(p2) = (Po+CH1)/2
Ha c,=c, akkor Pz pi(pi) = (pi+c+t)/2

az egyensulyi arak:

p* = c+t
p*, = Cc+t

C+t

c+t

c+t c+t
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Differencialt termekes Bertrand-duopolium V. I

* t parameter jelentése:
 tavolsag egysegkoltsege
* milyen érteket tulajdonitanak a fogyasztok a termek altaluk leginkabb preferalt
valtozatanak (terméktérbeli modell — differencialt termekek esetén)

 t minél nagyobb, annal kisebb az arverseny é€s nagyobb a profit, annal
érdemesebb differencialni, hiszen p is annal nagyobb

* llletve t csokkenése noveli az arversenyt, és csokkenti a profitot
e (t—0: p—>MC)

» Elhelyezkedes es arak valasztasa — két ellentetes hatas

« ,business stealing”: minél nagyobb piac, illetve tobb fogyaszto elérése —
egymashoz kozeli elhelyezkedés = minimalis differencialtsag

differencialtsag \
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I Extra feladat - teszt I

» Aterbeli Bertrand-modellben a t ,tavolsagi” (avagy ,kozlekedesi™)
egysegkoltseg csokkenése (ceteris paribus):

A. hozzajarulhat a kevésbé hatékony (magas hatarkoltségl) piaci szerepl6k
tulelésehez, jobb érvényesuléséhez (magasabb profitjahoz).

B. varhatéan noveli a vallalatok egyensulyi profitjat.

C. varhatoan csokkenti a vallalatok altal a termekekert elkerheto egyensulyi
arat.

D. nem hat a vallalatok profitjara, de varhatéan noveli az egyensulyi arat.
E. Egyik el0z6 valasz sem hamis.
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I Feladatgyujtemény 280./44.

* Egyenes varos modell
« N=800 (mindenki napi egy terméket vasarol)
 két vallalat a ket végpontban Bertrand-duopoliumot alkot

* Minden fogyaszto maximalis fizetési hajlandésaga 900 Ft.
» A kozlekedés koltsége 50 Ft/km.

* MC,=MC,=AC,=AC,=600 Ft

a) Hatarozzuk meg a két vallalat keresleti fliggvényet!

b) Hatarozzuk meg a legjobbvalasz-fuggveényeket!
c) Mennyip, p,, My, 1,7
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I Extra feladat

A csokolade-fuggd madarak 1 km hosszu falvaban 2000 lakos él.
Barmennyit hajlandok fizetni a napi ket adag csokijukert, amit a falu ket
vegen lévo ket uzlet valamelyikeben szereznek be egyesével. A kerek
csokoladet arulo Uzlet az északi vegen van, a lyukas csokoladeét arulo
pedig a delin. A madarak — akiknek a csokolade alakja teljesen kozombos

— a csokoladé aran felul figyelembe veszik, hogy iranyonkent,
kilométerenként 50 taller utazasi koltseguk is felmerul. Mindkét uzlet

hatarkoltsége 800 taller.
a) A megadott adatok alapjan vezesse le az északi uzlet
reakciofuggvényeét!
b) Hatarozza meg a kerek és a lyukas csokolade arat és az ezekbOl
naponta fogyd mennyiseget!
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Legjobbvalasz-fliggvények és egyensuly kUIbnbbzéI

Ha c,#c, akkor

az egyensulyi arak:
p*, = t+(2c,+C,)/3
p*, = t+(c,+2¢C,)/3
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koltsegekkel

Budapesti Mtsza

P1(P2) = (potc,+t)/2
Po(P1) = (py+C,+t)/2

: >
c. +t 2c1 +cC
1 g2 2 P
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I Feladatgyujtemeny 280./44. folyt.

* Egyenes varos modell
« N=800 (mindenki napi egy terméket vasarol)
 két vallalat a ket vegpontban Bertrand-duopoliumot alkot

* Minden fogyaszto maximalis fizetési hajlandésaga 900 Ft.
* A kozlekedeés koltsege 50 Ft/km.

* MC,'=AC,; =400 Ft

* MC,=AC,=600 Ft

a) Hatarozzuk meg a legjobbvalasz-fuggvenyeket!

b) Mennyip, p,, 1y, ,?
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I Extra feladat I

* Egy 1 km hosszu faluban 4000 lakos el. Barmennyit hajlandok fizetni a
napi egy adag csirkeszarnyert, amit a falu két vegen levo két gyorsetterem
valamelyikében szereznek be. A csip0s csirkeszarnyat arulé uzlet a keleti
vegen van, a chilis csirkeszarnyat aruld pedig a nyugatin. A lakok —
akiknek ugyanazt a hasznossagot nyujtja a kétféle csirkeszarny — a csirke
aran felul figyelembe veszik, hogy iranyonkeént, kilométerenkent 100 tallér
utazasi koltséguk is felmerul. A keleti etterem hatarkoltsege 1200 taller, a
nyugatié 900. Hatarozza meg a csip0s, illetve a chilis csirkeszarny arat,
azt, hogy mennyi csip0s csirke fogy egy nap, €s hogy mekkora a keleti
étterem profitja!
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Koltsegek szerepe

* At kozlekedési” koltseg szerepe
* mineél magasabb, annal magasabbak az arak = differencialasra osztonoz!

* A c; termelési koltsegek szerepe (koltségkulonbsegek):
 Homogeén termékek — csak az alacsonyabb koltsegu vallalat termel!

* Differencialt termékek — ha egyik vallalat koltsege csokken =
reakciofuggveénye befelé/lefelé tolodik = mindkeét termeék (vallalat) ara
csokken
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I Strategiai helyettesites es kiegészites

op
(a-cy)/b

Ry

(a-c,)/2b

d:(dz)=(a—c,)/(2b)~q,/2
q,(g,)=(a-c,)/(2b)-q,/2

\

\

rerarsenimvRrErR S Ierer
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(a-c,)/2b

..........

>
(a-c,)b Y

felé tolodik, g, + és g, T

Budapesti Mtszaki és Gazda

P2

C2+t

>

P.1(P2) = (pytCy+t)/2
P2(P1) = (PrFC,+t)/2

C1+t
2

Ha c, csokken, R, lefelé tolédik, p, ¥ és p, 44



I Stackelberg-oligopolium: modellfeltetelek

 Strategiai valtozo: mennyiseg
« Szekvencialis dontés
Az alapmodell tovabbi paraméterei:

* Duopolium: Egy vezeto, egy koveto vallalat
« A kovetd megfigyeli a vezetd dontését, mieldtt meghozza a sajatjat

* Homogen termek
* Azonos koltség

Budapesti Muszaki és Gazdasagtudomanyi Egyetem e« Kodzgazdasagtan Tanszék Sorr \ I
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Stackelberg: szekvencialis valtozat

p=14-Q; MC,= MC, =2 Kifizetések:

A Koveto
valasztasa

A Vezetd
valasztasa

A Kovetd
valasztasa

7
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I Stackelberg-modell: A vezet6 vallalat dontese I

oUh W N E

Vezeto lep el6szor: meghatarozza sajat g, outputjat, amit a Koveto
figyelembe vesz

Vezeto kiszamitja a Koveto lehetseges out u(:t/jait (a koveto
legjobbvalasz-fuggvényebdl): r,: g,(q,) [lasd: Cournot]

Koveto outputjat kivonva a piaci keresleti gorbebdl megkapja sajat
(rezidualis) keresleti gorbéjét.

Vezeto rezidualis keresleti gorbeje alapjan meghatarozhatéo MR,
Vezeto MR,=MC, alapjan meghatarozza az optimalis outputot

Koveto ezutan ,dont’: szamara a Vezeto outputja adottsag. Ezt
b_e{\el¥_etteS|tve sajat legjobbvalasz fucgg%venyebe hatarozza meg sajat
outpultj |

at, lenyegéeben d,(q,) mar ado
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I A Stackelberg-duopolium alapmodellje I.

* Legyen P=a-DbQ,es MC,=MC,=c
» Ebben az esetben a kovet6 legjobbvalasz-fuggvénye:

* da—C
MRZ:(a_bql)_quZZC = 0. qz(Q1): 2b _C;l

« Avezet6 vallalat dontése — Szamitsuk ki g,°(q,) alapjan a vezet6 rezidualis keresleti fUggvényét, majd
annak inverzet:

_(a-P) ‘(q )_a—P_a—chq1
)=

Q1=Q—CI2—T—C12 0 n o 2bg, =a+c+bg, —2P
~2a-2P-a+c+bg, a+c+bg —2P 2P =a+c-ba,
- 2b - 2b P:a+c_bq1

2 2
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A Stackelberg-duopdlium alapmodellje II.

* Majd szamitsuk ki MR,-t, q,"-t és 0, (g, )-t MR, = MC,; alapjan:

a+C 4 a—C * xf * a—C a—C a—C
MR = 2FC g = _a-=c o (q) B¢ a=cC_
= bg=c = g =T- = g a;(a) T

A teljes kibocsatas, az ar és a profitszintek ez alapjan:
— . 2 . 2
3(a—c) P _ a+3c \ X (a—c) 7, = (a—c)
4b 4 8b 16b
* Az elsOnek IépO van elonyben
* Azonos koltsegek mellett eltero piaci reszesedés: aszimmetria

= g = . ; ,
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| FeladatgyGitemény 261./10. — teszt |

» Adott egy Stackelberg-duopdlium, melyben a vallalatok hatarkoltsége
allando és egyenlo, termekuk piaci keresleti fuggvenye linearis. Ebben a
duopoliumban a Stackelberg-vezeto...

A. dont a sajat és a Stackelberg-kovetd kibocsatasarol.

B. altal valasztott kibocsatassal megegyezo mennyiseget termel a koveto
vallalat.

C. reakciofuggvenye megegyezik egy Cournot-duopolista
rekciofuggvenyevel.

D. kibocsatasa megegyezik az ugyanezen a piacon ugyanilyen hatarkoltseg
mellett elerheté monopolista kibocsatassal.
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I Feladatgyujtemény 262./14. — teszt

* Egy piacon az inverz keresleti gorbe egyenlete p=100-Q. A joszagot
Stackelberg-duopdlium termeli, a vallalatok hatarkoltsege 10. Az
egyensulyban...

A. mindket vallalat kibocsatasa 45.

B. az egyik vallalat kibocsatasa 45, a masike 22,5.
C. mindkét vallalat kibocsatasa 30.

D. mindkét vallalat kibocsatasa 22,5.
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I Feladatgyljtemény 262./15. — teszt

* Egy piacon az inverz keresleti gorbe egyenlete p=400-Q. A joszagot
Stackelberg-duopdlium termeli, a vallalatok hatarkoltsege 100. Az
egyensulyban...

a joszag ara 250.
joszag ara 200.
joszag ara 175.
joszag ara 100.

O 0Ow2
O O o
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| Feladatgytijtemény 269./2. b)

« Egy termék piacan Stackelberg-oligopolium mikodik, n=2.
* A termékre jellemzd inverz keresleti fuggveny: p=300-Q.

» A vallalatok koltsegviszonyai: MC,=MC,=0, FC,=FC,=0.

« Hatarozzuk meg a kovetkezOket: q4, 9,, p, 14, ', FT, HTV!

slslijassaasssnasajus| T p = [titjancsaaansaas]iiss] = . 3 i - - = ~ - - -~ o \
I MGEGYETEM 1 7 8 2 Budapesti Muszaki es Gazdasagtudomanyi Egyetem Kozgazdasagtan Tanszek g il ) I




I Feladatgyljtemény 270./6. b) I

« Egy strandon ket bufeben arulnak langost. Egy atlagos nyari napon a
langos keresleti gorbéjenek egyenlete: Q=3000-10p. A buféek AVC-je 50 Ft,
az altaluk fizetett béerleti dij napi 800 Ft. Naponta mennyi langost adnak el
és milyen aron, ha az egyik bufé korabban dont az eladasra szant
mennyisegrol, majd a masik ennek ismereteben dont?
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Kulonboz6 hatarkoltségek eseten

 Ha MC, = c,, akkor a kovetO ceg reakciofuggvenye:

: « a—cC
— P = a+C2 y bql
2 2

» A vezet0 vallalat optimalis dontése MC, = ¢, esetén, és az ebbdl kovetkezd kibocsatasi
szintek:

da+C
2% bgy=c,=

MRl(q1’ q;(ql)): 5

« a—2C, +cC . « «\ a+2c,—3C
g, = 2;) 2 = CI2:CI2(C|1): 41b 2
Q=g + ;:3a—i(t:)1—c2 N P=a—bQ:a+221+C2
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| Feladatgydjtemény 271./10. b). c)

* Inverz keresleti fuggveny: p=500-0,2Q

* MC,=30, MC,=10

* FC,=FC,=0

* Hatarozza meg a kovetkezoket: q4, Q,, p, 'y, ', FT!
b) Az elsO vallalat a Stackelberg-vezeto.

c) A masodik vallalat a Stackelberg-vezeto.

A bigialn : b
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ISzimuItén — szekvencialis mennyisegi dontés c'jsszevetésel

 Vallalati kibocsatas:

* Cournot: g, = 4, = (1/3)* Qry W Qcyymo=(2/3)*Qpy (n=2; konstans és egyenl6
» Stackelberg: hatarkéltség: MC,=MC,=c)

* qkévet6:(1/4)*QTV =(3/4)*
) o qvezetéz(llz)*QTv — QM QStackererg ( ) QTV
* OSSZGS kibocsatas: QCournot < QStackererg

* Piaci ar: Pcournot = pStackererg
| Fogyaszt(')i tobblet: FTCourn0t< FTStackererg

* Vallalati prOﬁt: nStackererg-vezetc’S > Tlcournot > 7-':Stackelberg—k('jvet('i
* Holtteherveszteseg: HTVqymot > HTVstackelberg

= g = . ; ,
!Dlﬂﬂlmmﬁ"i'“i'ammIUUIDI = . 3 i - - = ~ - - -~ o \
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Feladatgyijtemény 262./11. — teszt |

* Egy bizonyos Stackelberg-duopolium vallalatainak hatarkoltsege allando
és egyenlo, termekuk piaci keresleti fuggvenye linearis. Ekkor a

B.
C.
. magasabb aron adja el termékét, mint a kovet6 vallalat.

9,

Stackelberg-vezeto...
A.

profitia megegyezik az azonos piaci korulmények kozt mikodd, azonos
hatarkoltségl monopolista profitjaval.

profitja kétszerese a kovetd vallalat profitjanak.
profitja kisebb, mint egy Cournot-duopolistaé.
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I Az elso lepes elonye: mennyisegi verseny eseten

« Stackelberg: elsdként lepd eldnyben van
* Ismeri a kovet lehetséges reagalasat
« Ezzel ,manipulalhatja” a kovetdt
» Kovetd karara tobbletprofit a vezetdnek

« Kovetd tobbletinformacio birtokaban van (ismeri a vezetd kibocsatasat), mégis
rosszabbul jar.

 Feltétel: ElkOtelez6dés az adott output mellett (Iépés visszafordithatatlan) — ha a
vezeto lépése nem ,hiteles”, a Cournot-kimenet valésul meg.
 Modszerek az elkotelez6désre pl.
« Kapacitas kiepitése
» ElGzetes reputacio
» ElOozetesen piacra vinni az adott mennyiseget
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I Tovabbi feladatok

* Differencialt termekes Bertrand-oligopolium:
« Szamolas: 279./43.
» Teszt: 264./22-24.
 Stackelberg-oligopolium:
« Szamolas: 270./3. b) és 4. b)
» Teszt: 262./12-13.
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I Koszonom a figyelmet!

*Fogadoora: hetfon 12:30-14:00
*QA218
* kupcsikr@kgt.bme.hu
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